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Niech g(z) = 2* f(z) — f(2x) bedzie funkcja okreslona na odcinku [1, 2]. Jest to funkcja ciagla, gdyz f jest ciagta
z zalozenia, funkcja wykladnicza jest ciagla oraz dzialania arytmetyczne zachowuja cigglosé.
Wykonujemy krotki rachunek (w drugiej czesci korzystamy z zatozenia 8f(1) = f(4)):

9(1) =2f(1) - f(2),
9(2) =4f(2) — f(4) = 4f(2) = 8(1) = —4g(1).

Jesli g(1) = 0, to znalezliSmy miejsce zerowe funkcji g i przygladajac sie jej definicji dostrzegamy bez trudu, ze jest
to rozwiazanie zadania.

Jesli g(1) # 0, to rowniez g(2) # 0. Skoro g(2) = —4g(1), to funkcja g w punktach 1 i 2 ma przeciwne znaki. Jako
ze jest to funkcja ciaga, to posiada wlasnoséé Darboux, czyli istnieje punkt xg € (1,2) taki, ze g(z) = 0, co konczy
zadanie.

Kryteria oceny (za co odejmowaltem punkty):

1. Brak uzasadnienia, ze g jest ciagta lub niepelne uzasadnienie (samo stwierdzenie, ze f jest ciagta nie wystar-
czy): -1 punkt.

2. Brak stwierdzenia, ze g jest ciagla, czyli brak uzasadnienia, iz ¢ ma wlasno$¢ Darboux: -2 punkty.

3. Brak powolania sie na wlasno$¢ Darboux i/lub stwierdzenie, ze z g(1)+4¢(2) = 0 wynika teza bez dodatkowych
wyjasnien: -2 punkty.

4. Blef w rozwigzaniu - sytuacja, gdy jakim$ cudem wyszlo piszacemu g(1) 4+ g(2) = 0. Nie uwazam tego za blad
rachunkowy tylko za proba dopasowania zadania do schematu: -6 punktow.

5. Drobne bledy rachunkowe i/lub watpliwe sformutowania: -1 lub -2 punkty w zaleznosci od sytuacji.



