Zadanie 4 z drugiego kolokwium

Obliczy¢ granice
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lub wykazaé, ze granice nie istnieja.

Rozwigzanie.
a) Przeksztalcimy wyrazenie tak, zeby rozpoznaé¢ znane granice
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Skoro z zbiega do zera, to 322 oraz 2x* réwniez. Szukana granica wynosi —%.

b) W tym przykladzie wykorzystamy znajomosé nastepujacych granic
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Po wyciagnieciu 3% przed nawias w liczniku, dostaniemy 3%(1 — 3“"2*“") (z zalem odnotowuje, ze
niepoprawne dziatania na potegach byly naprawde czestym zrodltem bledow). Gdy x zbiega do 1, to

2% — x zbiega do zera, zatem
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Wyrazenie ktorego granice liczymy ma wiec postaé
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pozostaje nam rozpoznaé¢ asymptotyke sin 7z przy x — 1. W tym celu zauwazamy, ze

sin (w(z — 1)) = —sin (7 — 7z) = —sin7x.
Zatem
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Granica calego wyrazenia 3% - ay, - B, przy ¢ — 1 jest zatem réwna %

Ocenianie. Popdunkt a): W sumie 4 punkty, 2 za poradzenie sobie z granicg z logarytmem, 2 za
poradzenie sobie z granicg z cosinusem. Podpunkt b): W sumie 6 punktow, 3 za granice z sinusem, 3
za granice z funkcja wykladnicza. Za drobne bledy rachunkowe w obu przyktadach odejmowatam 0,
0.5 lub 1 punkt (w zaleznosci od konsekwencji tego bledu dla metody rozwiazania).

Najczestsze bledy.
e Dzialania na potegach (3% - 3% #£ 3‘”2).

o Twierdzenie ze lim, 1 ¥+

zera, mianownik do ).

wynosi 1 (nie jest to prawda, ta granica wynosi 0, licznik zbiega do

e Zapominanie o minusie przy stosowaniu wzoru redukcyjnego przy sinusie.
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